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Soru:
1 =1,2,...,2026 olmak tizere, 0 < z; < 1 gergel sayilar

Ty + To+ -+ Xogze = 1

kosulunu saghyor. T' gercel sayisinin en biiyiik hangi degerinde bu sayilarin birinin toplami
en fazla 6 ve digerinin toplami en fazla 12 olan iki gruba ayrilmas: garantilenebilir?

Cozium:
120
Cevap: —.
P
Ik 6nce T < % oldugunu gosterelim. ¢t > 0 olmak tizere, T = % +1t = @ + t,
Tl = Tg =+ = Tgg = % :g—i—% Ve Tg] = X9y = +++ = Xog2¢ = 0 olsun. Bu durumda

birinci gruba sifirdan farkli olan en fazla 6 ve ikinci gruba sifirdan farkh olan en fazla 13
terim dahil edilebilir. Buna gore, T' < % olmak zorundadir.

Simdi de T' = 1% sayisinin kogullar sagladigini gosterelim. Birinci grubun elemanlarinin
toplamini 7 ile gosterelim. Birinci gruba sifira egit olan tiim terimleri dahil edelim ve grubu
T say1s1 6 sayisin1 agmayan mimkiin olan en biiytlik say1 olacak sekilde kuralim. 7 > 6 — g
durumunda kalan terimlerin toplami en fazla 222 — (6 — £) = 12 oldugundan tiim kalan
terimleri ikinci gruba dahil edebiliriz. Aksi taktirde birinci gruptaki terimlerin toplami
6 — g dan kiicyuk olup kalan terimlerin her biri g dan biiyiiktiir. Birinci grup digindaki
elemanlarim toplami en az %O — 7 > 12 oldugundan burada en az 12 terim vardir. Bu
terimlerin herhangi altisinin toplami 6-% sayisindan buyiiktiir, buda 7 < 6—% esitsizligiyle

gelisiyor.



