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Soru:

n > 3 bir tam say1 olmak tizere, bir diizgiin n-genin her kosesine bir gercel say1 yazilmigtir
ve yazilan tiim sayilari toplami 0’dir. Herhangi iki farkli kose icin, bu koselerde yazan
sayilar x ve y, bu iki koseyi birlegtiren dogrunun bir tarafinda kalan sayilarin toplami A
ve diger tarafinda kalan sayilarin toplami1 B olmak iizere,

lz—y| = |A - B

kosulu saglaniyorsa bu kose ikilisine #y: ikili diyelim. Her n sayist i¢in iyi ikili sayisinin
alabilecegi en kiiclik degeri bulunuz.

Cozim:
Cevap: n — 1.
Sayilardan biri n — 1 ve kalanlar1 —1 ise iyi ikili sayis1 tam olarak n — 1 olur.

Simdi de her durumda en az n — 1 iyi ikili bulundugunu gosterelim. Diizgilin n-genin
koseleri vy, vo, ..., v, olsun, v;y, = v; kabul ediyoruz. Koselerin bir ¢cember iizerinde
olduklar1 varsayalim. Her £ = 1,2,...,n — 1 i¢in k ardisik v;, v;41, ..., ;11 koselerini
iceren yay L(v;, v;1r_1) bu yay tizerindeki sayilarin toplami S(L(v;, vi1x—1)) olsun. Bir ¢ in-
disi igin S(L(v;, vir—1)) = 0ve S(L(vit1, vigx)) < 0olsun. (v;, vy ) ikilisinin iyi oldugunu
gosterelim. v; ve v;,, koselerindeki sayilar sirasiyla z; ve x; 1 olsun. v;11, 40, ..., Vitk_1
kogelerine yazili sayilarin toplami A, v;i ki1, Vitkio,--., 01 koselerine yazili sayilarin
toplami B olsun. O zaman x;+A > 0 > A+z;.,. Sorudaki kogula gore x;+ A+x; .+ B =
0 oldugundan B+x; > 0 > z;,+ B gelir. Buradan x;—x;,, > A—Bvex;—z;1 > B—A
gelir. Demek ki (v, v;1y) iyi ikilidir. Tim sayilarm toplami 0 olduguna gore, dyle bir j
icin S(L(vj, vj4k-1)) < 0 ve S(L(vjt1,vj4x)) > 0 olacaktir ve benzer gekilde (v, vj4y) iyl
ikilidir. Her iyi ikili iki kez sayiliyor. Buna gore, her £ =1,2,...,n — 1 i¢in en az bir iyi
ikili bulunur. Ispat tamamlanmistir.



