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Soru:

En az 6 pozitif boleni olan n pozitif tam sayismin en kiigiikk altmct boleni dg(n) olsun.
Ornek olarak dg(5040) = 6.
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olmasini saglayan tiim n pozitif tam sayilarini bulunuz.

d6:

Coziim:

Cevap: n = 208 ve n = 304.

34 a
ds > 6 oldugu aciktir. dg — 3 = o - 9 Sldugundan d(dg — 3) = n gelir. dg — 1

ve dg — 2 sayilarinin n nin boleni olmadigim gosterelim. dg — 1 | (dg — 1)* — (dg — 1) =
d%2 —3ds +2 = n + 2. Demek ki dg — 1 | n olursa dg — 1 | 2, bu da dg > 6 ile gelisiyor.
Benzer sekilde dg — 2 | (dg — 2)? + (dg — 2) = d? — 3dg + 2 = n + 2. Demek ki dg — 2 | n
olursa dg — 1 | 2, bu da dg > 6 ile geligiyor. Sonug olarak ds = dg — 3 sayis1 n nin beginci
en kiigiik bolenidir. dg(dg — 3) = n olduguna gore, n sayisinin tam olarak 10 pozitif boleni
vardir.

dg ve dg — 3 sayillarindan biri ¢ift olduguna gore, n de ¢ifttir. Sonug olarak p bir tek asal
say1 olmak iizere, n = 2% n = 2p* veya n = 2*p olmak zorundadur.

n = 22 sayis1 kogullar saglamiyor. n = 2p* durumunda ds = p? ve dg = 2p* oldugundan
3 = dg — ds = p?, celigkisi geliyor.

n = 2%p olsun. p = 3 kosullar1 saglamiyor: p > 3. dg(dg—3) = 16p ve dg > 1 ve dg—3 > 1
aralarinda asal oldugundan bu sayilardan biri 16 olmak zorundadir. Buna gore, ¢coztimler
208 = 2% .13 ve 304 = 2*- 19 olur.



