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Soru:

Bir ¢ember iizerinde bulunan birbirinden farkli P, P, ..., Pigo4 noktalarinin iizerine
sirasiyla birbirinden farkli ay, as, ..., ai924 gergel sayilar: yazilmigtir. () noktasi bu gember
iizerinde P;, P,, ..., Pjgo4 noktalarindan farkl bir nokta olmak tizere, cember tizerindeki
P, yaylarindan en az biri i¢in bu yayin tlizerindeki en biiyiik say1 a; ise, P; noktasi Q-
iyi nokta olsun. Cember tizerindeki ()-iyi noktalarin sayisi ) noktasinin puani olsun.
ai, as, ..., G1p24 sayilar: nasil yazilirsa yazilsin puani en az k olan bir () noktasi bulunuy-
orsa k sayisinin alabilecegi en biiyiik degeri bulunuz.

Cozium:

Her zaman puani en az 11 olan bir () noktasinin bulundugunu gosterelim. Genelligi boz-
madan a; > as > -+ > ajp24 olsun. Her () noktasi icin P; ve P, (Q-iyi noktadir. Cemberin
yayimin bu yayin u¢ noktalarini icermedigini varsayacagiz. En az 511 nokta iceren P P,
yayii alalim ve bu yay tlizerindeki en biiyiik say1 a;, olsun. O zaman bu yay iizerindeki her
() noktasi i¢in P;, noktas1 @-iyidir. Bundan sonra bir 6nceki yayin i¢inde bulunan P, P
ve P, P, yaylarindan en az 255 nokta iceren yay1 alalim ve bu yay iizerindeki en biiytik
say1 a;, olsun. O zaman bu yay tlizerindeki her () noktasi i¢in P;, noktas: Q-iyidir. Benzer
sekilde devam edelim: her k = 3,4, ..., 11 i¢in, en az 2'>7% —1 nokta igeren P;, , P, , veya
P, | P, , vaylarindan biri lizerindeki en biiyiik say1 a;, olmak tizere, bu yay tizerindeki
her ) noktasi icin P;, noktasi (Q-iyi olacaktir. Sonuc olarak bir ) noktasi i¢in en az 11
tane ()-iyi nokta bulunacaktir.

Simdi de her noktanin puani en fazla 11 olan bir 6érnek verelim. Py, P, ..., Pjgo4 noktalar
kogeleri bu c¢ember iizerinde bulunan bir diizgiin 1024-gin koseleri olsun. Bu koselere
1,2,...,1024 sayillarim1 yazacagiz. Birinci adimda g¢emberin bir capi tizerinde bulunan
iki kogeye 1023 ve 1024 sayilarini yazalim. Ikinci adimda bu iki kogenin tanimladigr iki
yayimn orta noktalarma 1022 ve 1021 sayilari yazalim. Uciincii adimda yeni olusan dort
yayin orta noktalarima 1020, 1019, 1018 ve 1017 sayilarimi yerlestirelim. Benzer sekilde
k = 4,5,...,10 olmak iizere, £ numaralh adimda 1,2,...,1024 sayilarindan daha once
kullanilmamis en biiyiik 2¥~1 sayiy1 & — 1 numarali adimda olusan 2*~! yeni yayin orta
noktalarinda yazalim. Her adim sonucunda her noktanin puam tam olarak 1 artiyor.
Buna gore, 10 adim sonucunda her noktanin puani 11 olacaktir.



