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Soru:

p bir asal say1 ve n < p bir pozitif tam say1 olmak {izere, pn(p+ 1)(n+ 1) 4+ 1 sayisim tam
kare yapan tiim (p, n) ikililerini bulunuz.

Coziim: Cevap: p > 2 olmak iizere (p,n) = (p,p — 2).
pn(p+1)(n+1) +1 = m? olsun. n # p oldugundan m > np olur. m = np + k yazarsak

pnp+1)(n+1)+1=(pn+k)*=pn(pn + 2k) + k*

ve sadelegtirirsek

pnp+n+1—2k)=k -1 (1)
gelir. k # 1, aksi takdirde p +n = 1 olur. Buna gore, k > 1 ve 2k < p+n+ 1 < 2p olur.
Buradan k < p elde edilir. p|k* —1 = (k—1)(k +1) oldugundan p = &k + 1 gelir. Bunu (f)
esitligine yazarsak n(n—p+3) = p—2 elde edilir. Ikinci dereceden bu denklemin iki kokii

var: n = —1 ve n = p — 2. Demek ki tek secenek n = p — 2 dir. n = p — 2 durumunda
kogullar saglaniyor:

prp+1)(n+1)+ 1= - (p+1)°)>"



