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Soru:

k ve n pozitif tam sayilar olmak iizere, n sayisinin tam olarak k£ pozitif boleni varsa ve
bu boélenlerden herhangi ikisinin k& + 1 ile boliimlerinden kalanlar birbirlerinden farkl ise,
k sayisina iyi say1 diyelim. Tum iyi sayilar1 bulunuz.

Cozium: Cevap: k = 3 ve p herhangi bir asal say1 olmak tizere, k = p — 1.
Iki durum inceleyecegiz.
Durum 1: k£ kalandan bir tanesi 0 dir.

Bu durumda £ + 1 sayisi bolenlerden bir tanesini boliiyor. Demek ki k£ + 1 sayis1 n yi
boliiyor ve kalanlardan birbirinden farkli oldugundan k£ 4+ 1 = n. Sonug olarak k£ + 1
sayisimin k£ Then k|k+ 1 or k — 1|k + 1. tane boleni var. Buradan k£ = 1,2 ve 3 gelir.

Durum 2: Kalanlarin higbiri 0 degildir.

k + 1 asal say1 degilse p bir asal ve m > 1 olmak iizere, k + 1 = pm olur. p ile béliinen
bolenlerin kalanlarinin alabilecegi degerler p,2p, ..., p(m — 1) dir. ebob (p,r) = 1 olmak
tizre, n = p®r olsun. r sayismin pozitif bélen sayisi s olsun. O zaman k = (a+ 1)s ve
p ile boliinen bolenlerin sayist m — 1 = as olur. Bu durumda

2<pm—1: k :(a+1)s:a+1§27
m—1 m—1 as a

geligkisi elde ediliyor. Demek ki £ + 1 asal say1 olmak zorundadir.

Simdi her p asal sayisi i¢cin £ = p — 1 sayisinin iyi say1 oldugunu gosterecegiz. g sayisi p
nin ilker kokii olsun. Drichlet teoremine gore, g+ 1Ip, [ = 1,2, ... aritmetik dizisinde bir ¢
asal sayis1 vardir. O zaman n = ¢P~? sayisin kalanlar1 farkli olan tam olarak p — 1 tane
boleni olur: £ = p — 1 bir iyi sayidir.



