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Soru:

Derecesi n olan gercel katsayili bir polinomun en fazla bir katsayisi 0 olup en az n katsayisi
birbirine esittir. Polinomun n kokiiniin tamami gergel say1 ise, n sayisinin alabilecegi en
biiyiik deger kactir?

Cozim: Cevap: n sayisinin alabilecegi en biiyiik deger n = 4.

3+V5 3—V5
5@+ —5—)

polinomu sartlar1 saglar. Simdi de n > 5 i¢in gartlar1 saglayan bir polinomun bulun-
madigin gosterelim. Genelligi bozmadan polinomun en az n katsayisinin 1 oldugunu
varsayabiliriz.

et -4t o+ 1= (v —1)(x—1)(z+

Polinomun kokleri xy, xo, . .., x,, koklerin k-li carpimlarinin toplami ise Sy olsun:
S1 =1+ Ty, Sg = T1Tg + A+ Ty 1Ty oo, Sy =TT Ty
Vieta teoreminden
St—28=> 27>0
i=1
elde edilir. Polinomun ilk ii¢ katsayis1 1 olursa bu yukaridaki esitsizlikle celigir:

51:—1, nglve 512—252:—1<0

Demek ki ilk ti¢ katsayidan biri 1 den farkli olmalidir. Bu durumda polinomun sabit
terimi 1 olup koklerin hicbiri 0 degildir. Bu durumda
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elde edilir. Polinomun son ¢ katsayisi 1 olursa bu yukaridaki esitsizlikle celigir:

2
Sp—g = —=Sp_1 =S5, ve (S;:) —Z(Sg;z) < 0.

Polinomun n + 1 katsayisindan n tanesi 1 oldugundan n > 5 durumunda ya ilk li¢ ya da
son ¢ katsayr 1 olmalidir, celigki.




