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Soru:

k bir pozitif tam say1 olmak iizere, 63 elemandan olusan bir S kiimesinin her eleman1 k
elemanli bir kiimedir. S kiimesinin birbirinden farkli herhangi iki A ve B elemani i¢in
A A B de S kiimesinin bir elemani ise, k£ sayisinin alabilecegi tiim degerleri bulunuz.

Not: AAB=(A\B)U(B\ A) dir.

Cozium: Cevap: m bir pozitif tam say1 olmak iizere, k = 32m.

A eS8 ve x € A olsun. S deki x elemani n1 igeren tiim kiimelerin kiimesi S, S deki
kalan kiimelerin kiimesi S, = S\ S, olsun. Herhangi iki farkli B € S, ve C € S, icin
AAB € S, ve ANC € S, kiimeleri de farkl olacaktir. Her D € S, icin AAD € S,
ve AAN(AAD) = D olduguna gore |S, \ A| = |S,| olur. |S| = 63 oldugundan buradan
|S.| = 32 gelir. N = |JyesU| olsun. y € U olmak {izere, tiim (y, U) ikililerini iki farkh
sekilde sayarsak 32N = 63k gelir. Buna gore, 32|k ve k = 32m.

Simdi k = 32m i¢in bir 6rnek verecegiz. m € N olmak lizere, k = 32m ve L = {1,2,...,6}
olsun. Ilk olatrak oyle 77,75, ..., Ty kiimeleri tanimlayalim ki, her R C L igin
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kiimesi tam olarak m eleman igersin.

Birkag kiime arasinda simetrik fark iglemi degismeli olup iglem sirasindan bagimsizdir.
Buna gore, A;e;T; ifadesi dogru sekilde taninlanmigtir. Her J C {1,2,...,6}, i¢in

NjesTy = U Tr

RCL,|RNJ| tek sayidir



oldugu kolayca gosterilebilir. Her bog olmayan J kiimesi verildiginde |R N J| ifadesini
tek say1 yapan 2° tane R C L alt kiimesi bulunur. Buna gore, |A;e;T;| = 32m olur.

Tanimlara gore, farkli bog olmayan J; ve Jy kiimeleri farkliysa, bunlara karsilik gelen
Nje s, T; ve ANjey, T, kimeleri de farkhdir. Diger taraftan,

(BjenT;) A(Ljen,Ti) = DjennnT;.
Sonug olarak, 26 — 1 = 63 eleman iceren
S={L;e,T;: JCL,J#0}

kiimesi gereken kogullar1 sagliyor.



