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Soru:

Bir okulda her 1 < ¢ < 111 tam sayist i¢in tam olarak ¢ arkadasi olan bir 6grenci bu-
lunuyor. Bu okulda fi¢ii de birbiriyle arkadas olan bir 6grenci ticliisii bulunmadigina gore,
okuldaki 6grenci sayisi en az kag olabilir?

Cozim: Cevap: 167.
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Sorudaki 111 yerine k yazalim. Okuldaki 6grenci sayisimi N ise N > 5 oldugunu

gosterelim. A nin arkadaslart By, Bs, ..., By olsun. Bu okulda ti¢ii de birbiriyle arkadas
olan bir ogrenci ti¢liisii bulunmadigina gore, bu 6grenciler aralarinda arkadag ikilisi ola-

maz. Buna gore, bir 1 < m < k i¢in B,, nin arkadag sayisi en az 5 olursa toplam ogrenci

sayi s1 en az
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k
olur. Diger durumda her 1 < i < k i¢in B; nin arkadag sayisi 5 sayisindan azdir. Buna

k
gore, arkadag sayilari en az 5 ve en fazla k — 1 olan 6grenciler A nin arkadasi degil ve

toplamda en az

k 3k
E+14+k—=-—-1=—
L 2 2
ogrenci vardir.
k =111 durumunda N = 167 i¢in ornek verelim:
Ogrenciler Ai, ..., Ass ve By, ..., By olmak iizere, 1 < i < 56, 1 < j < 111 ve

i < j kosullarim saglayan her (¢, j) ikilisi i¢in A; ve B; aralarinda arkadag olursa kogullar
saglanir.



