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Soru:

P(z) = 2> +ax+b ve Q(x) = 22+ cx +d tam katsayil ikinci dereceden monik polinomlar
tim ¢ ve j tam sayilar igin P(i) # @Q(j) kogulunu saghyorlarsa bu polinomlara ayrik
polinomlar diyelim. Herhangi ikisi birbirinden ayrik olan en fazla kac¢ tam katsayili ikinci
dereceden monik polinom olabilir?

Cozim: Cevap: 2.

Her C' tam sayisi i¢in * — x + C' degisken degistirmesi polinomun deger kiimesini

L ) ) a, ... e
degistirmez. Her P(x) = z* + ax + b polinomuna =z — x — L§J degisken degistirmesi
uygularsak

a a

Pla—[5]) =* +ala—2[5)) + (15— all5]) +b

olduguna gore ya P(x) = 2> + b ya da P(x) = 2? + x + b seklinde olan polinomlar elde
ederiz. Farkl sekilde olan polinomlar ayrik olamaz: Pj(x) = z2+b; ve Py(x) = 2® + 2+ by
ise Py(by — by) = Py(by — by). Buna gore, herhangi ikisi birbirinden ayrik olan polinomlar
kiimesi sadece ayni gekilde olan polinomlar igerebilir.

Pi(z) = 22 + by ve Py(z) = 2% + by olsun. by — by = 2k + 1 ise Py(k) = Po(k + 1) olur.
by — by = 4k ise Pi(k—1) = Py(k + 1) olur. Demek ki Py(x) = 22 + by ve Pa(z) = 2° + by
polinomlar1 ayriksa by — by = 1,3 (mod 4) olmak zorundadir. Buna gore, P(x) = 2% + b
seklinde en fazla iki ayrik polinom olabilir.

Pi(z) = 2%+ 1+ b ve Py(x) = 2%+ + by olsun. by — by = 2k ise Py(k—1) = Py(k) olur.
Demek ki P(z) = 22 + by ve Py(x) = z* + by polinomlar ayriksa b; — by = 1 (mod 2)

olmak zorundadir. Buna gore, P(x) = x*+x+0b seklinde en fazla iki ayrik polinom olabilir.

Demek ki herhangi ikisi birbirinden ayrik olan polinomlar kiimesi sadece iki polinom
igerebilir.

Pi(z) = 2% ve Py = 2* 4+ 2 veya Py (z) = 2° + x ve P, = 2*> + x + 1 polinomlar1 ayriktir.



