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AYIN SORUSU
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Soru:

Negatif olmayan ay, as, . . ., aspes gergel sayilari a; + as + . .. + agge3 = 1 esitligini saghyor.
En ¢ok kag (7, j) sirah ikilisi i¢in

esitsizligi saglanabilir?

Coziim: Cevap: 2023% — 2023.

Soruda 2023 yerine n yazalim ve soruyu tiim n > 2 sayilari icin ¢ozelim. n? —n icin ornek,

sayilarin n — 1 tanesi 7 Ve digeri 0 iken elde ediliyor.

Simdi sorudaki esitsizligi saglamayan ikili sayisinin en az n oldugunu ve dolayisiyla soru-
daki esitsizligi saglayan ikili sayisinin n?—n sayisindan daha fazla olamayacagini gosterelim.
Genelligi bozmadan a; > as > ... > a, varsayabiliriz.

(i,7) =(L,n),(2,n—1),...,(n,1)

2
ikilileri icin sorudaki esitsizligi inceleyecegiz, ¢iinkii bunlarin herhangi biri i¢in Zl +a; <

7 ise, indisleri bir arttirarak en az n tane sorudaki esitsizligi saglamayan ikili elde

ederiz ve ispat tamamlanir. n estsizligin hepsi dogru olsun:
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a1+ an, a9 + ap_1,...,a, + a; sayllarinin toplami 2’ye esittir. Buna gore, bu sayilardan

oyle bir tanesi vardir ki degeri en fazla — dir. Bu terim aj + a,11_x olsun. ap = p ve
n

Gpi1—k = q diyelim. O zaman p+ q < — ve
n
2 2
p L q 1
L >_ - 1
L I

olacaktir. Son iki egitsizligi ¢arparsak
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p q pP+aq g 1

L _ = > 1
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gelir. p +¢ < = oldugundan pq < p-l—4q) < < ve pP+¢* < (p+q)P° < gelir. Bu

n n n
esitsizlikleri (1) de kullanirsak
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elde ederiz. Diger taraftan
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oldugundan (1) ile geligki geliyor. Demek ki sorudaki esitsizligi saglamayan (i, 7) ikilisi
sayisi en az n dir.



