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Soru:
p bir asal ve a bir pozitif tam say1 olmak iizere, her (p,a) ikilisi i¢in {a,} ve {b,} dizileri
a; =a and a,41 = a, + p|Van],

b, = ¥a,

olarak tanimlaniyor. {b,} dizisi sonsuz sayida tam say1 icerirse (p,a) ikilisine sy ikili
diyelim.
p nin hangi degerlerinde tiim a = 1,2, ... degerleri i¢in i¢in (p, a) iyi ikilidir?

Coziim: Cevap: p nin tiim degerlerinde tiim a = 1,2, ... degerleri i¢in (p, a) iyi ikilidir.

p bir asal say1 ve a bir pozitif tam say1 olsun. m? > a olacak sekilde bir m pozitif tam
sayist alalm. {a,} artan dizisinin m? den biiyiik olan en kiigiik terimi a; olsun. Buna
gore, ai_1 < m?P ve

ar — g1 = p|Yar_1] < pm.

Demek ki r < pm olmak iizere, ay = m? +r olur. {a,} dizisinin (m 4 1)? +r — 1 sayisina
esit olan bir teriminin oldugunu gosterelim. p nin asal olduguna gore,

(m4 1P 47— 1) — (mP +7) = (pfl)mp—1+ (pf2)mp—2+---+ (fl’)m
fark: pm sayisinin bir katidir. Buna gore, {a,} dizisinin (m+1)? den biiyiik olan en kiigiik
terimi @; = (m + 1)? + r — 1 geklindedir.

Aymni yontemi tekrar tekrar kullanarak {a,} dizisinin (m + 2)? +r — 2, (m + 3)? +r —
3,...,(m +r —1)? + 1 terimlerini ve en sonunda a; = (m + r)? terimini igerdigini
gosterebiliriz. Buna gore, by = m + r bir tam say1 oluyor. Birbirinden yeterince uzak
m sayilar1 segerek {b,} dizisinin sonsuz sayida tam say1 icerdigi sonucuna variyoruz.



