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Soru:

n > k > 0 tam sayilar olmak iizere, her m pozitif tam sayisi ve her a = k (mod n) sayisi
icin
a™ + 3"
a?—3a+1

ifadesi bir tam say1 degilse (n, k) ikilisine tuhaf ikili diyelim. n sayisinin hangi en kiigiik
degerinde (n, k) ikilisi bir k& sayisi i¢in tuhaf ikili olur?

Coziim: Cevap: n = 11.

a=5 (mod 11) olsun. O zaman 11|a* — 3a + 1. Diger taraftan

(5" m=1,2,...} =5,3,4,9,1,5,. ..

(3" m=1,2,..}=39541,3,...

Buna gore, tim m pozitif sayilari i¢in a™ + 3™ = 5™ 4 3™ bir tam say1 degildir. Demek
ki (11,5) bir tuhaf ikilidir.

a™ + 3"
fla,m) = a?—3a+1
madigim ispatlamak igin her 1 < n <10 ve her 0 < k < n igin f(a,m) ifadesini tam say1
yapan bir a = k (mod n) sayisinin bulundugunu gosterecegiz.

olsun. Tiim 1 < n < 10 degerlerinde (n, k) ikililerinin tuhaf ol-

a=0,1,2,3 i¢gin a* — 3a + 1 = £1 oluyor ve dolayisiyla f(a,m) bir tam sayidir. Demek
ki tiim n ve k = 0, 1,2, 3 degerlerinde (n, k) tuhaf ikili degildir.

f(4,2), £(6,9), f(7,2), f(8,20) sayilarn tam sayilardir. Demek ki tiim n ve k = 4,6,7,8
degerlerinde (n, k) tuhaf ikili degildir.

f(—1,2) bir tam say1 olduguna gére, (6,5) tuhaf ikili degildir.



12,9) bir tam say1 olduguna gore, (7,5) tuhaf ikili degildir.

) bir tam say1 olduguna gore, (8,5) tuhaf ikili degildir.
4) bir tam say1 olduguna gore, (9,5) tuhaf ikili degildir.
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) bir tam say1 olduguna gore, (10, 5) tuhaf ikili degildir.
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2 ,9) tuhaf ikili degildir.
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Coziim tamamlanmigtir.



