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Soru:

l<a <ay <---<ay,veby,bs, ... b, tam sayilar olmak tizere, her M tam sayis1 icin

sayilarinin en az biri tam sayidir. Buna gore, n sayisinin alabilecegi en kiigiik deger kagtir?
Coziim: Cevap: 5.

Her N tam sayist N = 0 (mod 2), N =1 (mod 3), N = 3 (mod 4), N =5 (mod 6),
N =9 (mod 12) denkliklerinden en az birini saglar ve dolayisiyla n sayis1 5 olabilir. n < 4

olamayacagini gosterirsek ispat tamamlanir.

1<ky<ky<---<k,veay,as,...,a,sart1saglayan tam sayilar ve K = lem(ky, ko, . .., k)

K
olsun. 1 den K ye kadar olan tam sayilardan en fazla — + — + --- 4+ — tanesi z = q;

ki ko ky,
1 1 1
(mod k;) denkliklerinden en az birini saglar. Boylece = + T + . > 1 elde edilir.
1 2 n
Simdi sartlar saglayan en kiiciik n tam sayisi i¢in kosullar saglayan 1 < ky < by < -+ <
k, ve ay,as, ..., a, tam sayilari ele alalim. n < 4 oldugunu varsayalim. k; = 3 ise,
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ki ks kn =3 4 5 6 20
olur. O zaman k; = 2 olmali. Genelligi bozmadan a; = 1 kabul edebiliriz. Her 2 <1i <n
ki i
icin, k; tekse k! = k; ve a}, = 27ta; (mod k;), k; ciftse k. = 5 ve a; = % olsun. £}, ...,k
ve ab, ..., a, tam sayilar1 bolme sartin saglarlar ancak k] ler farkli olmayabilir. Bu du-

rumda, n nin en kiigiik secilmesinden otiirti n = 4 ve {ko, k3, ks} = {2m + 1,4m + 2, k}
olmali.

1
+ — > 1 olur. Fakat

k tek ise, {kb, k%, K} = {2m + 1,2m + 1, k} ve 1 &
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+1<2+1— <1
2m+1 k—3 5 15
oldugundan bu miimkiin degildir.
k cift ise, {k5, k5, Ky} ={2m +1,2m + 1 E} ve + —>1 olur
P ’ ' 2 2m+1  k
2m+1 > 5 veya 2m + 1 = 3 ve k > 8 saglaniyorsa,
2-|—2—9<1 2—|— —11<1
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oldugu icin celigki elde ederiz. Kalan tek durum 2m + 1 = 3 ve £ = 4 olmasidir. Bu
durumda ise {k}, k5, kj} = {3,3,2} olur. (mod 3) te tam sayilarm hepsi ¢ift veya hepsi
tek olamayacagi icin yine celigki elde ederiz. Coziim tamamlanmistir.



