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Soru:
c gergel sayisinin hangi degerlerinde tiim x ve y gercel sayilari igin

fle—f) = flx—y)+c(flx)— fly)

esitligini saglayan ve sabit olmayan bir f : R — R fonksiyonu bulunuyor?

Coziim: Coziim. Cevap: ¢ = 0.
¢ =0 igin f(x) = z fonksiyonu kosullar1 sagliyor.
¢ # 0 olsun. Soruda verilen ana denklemde x = y alirsak

fly=1Fy) = f(0), vy eR (1)
olur. Ana denklemde y yerine y — f(y) alip (1) esitligini kullanirsak

[l = f(0)) = fle =y + f(y)) + c(f(x) = F(0)), Vz,y € R
olur. Ana denklemde y = 0 alirsak

f(x = f(0)) = f(z) + c(f(x) = f(0)), Ve € R

elde ederiz. Son iki denklemden

flx—y+ fly) = f(z), Yo,y eR

gelir. Son denklemde y = = alirsak

f(f(@)) = f(x), Yz €R (2)
elde ederiz. Ana denklemde y yerine f(y) alirsak (2) den

fle=fW) = fl@ = f(y) +c(f(z) = f(y), Yo,y € R



ve dolayisiyla

c(f(x) = f(y)) =0, Yo,y € R

gelir. Sonug olarak ¢ # 0 durumunda kosgullar1 saglayan sabit olmayan fonksiyon bulun-
muyor.



