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Soru:

20-5" =2
3" +47

ifadesini tam say1 yapan tiim n pozitif tam sayilarini bulunuz.

Coziim: Cevap: Kosullar saglayan n sayisi yoktur.

n ¢ift say1ise 3" 4+47 = (4—1)" +47 sayis1 4 ile boltintir fakat 20-5" — 2 4 ile bélunmiiyor,
geligki.

n = 2k + 1 olsun. 20-5" — 2 5 ile tam boltinmediginden 3™ + 47 de 5 ile tam boltinmiiyor.
Buna gore, 3% + 47 = (—1)F -3+ 2 £ 0 (mod 5) ve k bir tek sayisir: n = 4/ + 3. Bu
durumda 20 - 5" — 2 = 100 - 5*+2 — 2. 100 - 5**2 bir tam karedir ve dolayisiyla 20 - 57 — 2
sayisinin her p tek asal boleni i¢in 2 sayisi p modunda bir kare kalandir. Bu durumda
p = +1 (mod 8) oldugu biliniyor. Sonug olarak 3™ + 47 sayisinin her ¢ tek asal boleni de

q = £1 (mod 8) seklindedir. Diger taraftan 3" + 47 = 34+3 4 47 = 81! - 27 + 47 = 10
3" + 47

(mod 16) ve sonug olarak =8m+5. Buda¢g= 41 (mod 8) olmasiyla ¢elisiyor.

Cozlim tamamlanmigtir.



