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Soru:

Bir (a,);, tam say1 dizisi, a3 = 1,a2 = 2 ve her n > 1 i¢in

2 2
Ap42 = Ay g + (n + 2)6Ln+1 — a,, — Nay,

esitligini sagliyor. Bu dizinin en az bir terimini bolen her asal sayiya iy: asal say1 diyelim.
a) Sonsuz tane iyi asal say1 bulundugunu gosteriniz.

b) Ug tane iyi olmayan asal say1 bulunuz.

Cozim:
(bn)se, dizisini by = 1 ve her n > 1 igin b, = ai + na,, olarak tanmimlayalim. Buna gore,

2 2
Unt2 = Gny1 = Qg + (0 + D)any — a, —nay = bpya — by

olur. Aymi zamanda a; = by = 1 ve as = by = 2 olduguna gore, her n > 1 ic¢in a,, = b,
olur. O zaman her n > 1 igin a, 11 = b,11 = a,(a, + n) elde edilir. Sonlu tane iyi asal
say1 oldugunun varsayalim ve bu sayilar py, ps, ..., pg olsun. a, | a, 41 olduguna gore, tiim
sayilar1 igin p; | a,, olacaktir. Sonug olarak tiim n > N sayilar i¢in py - pe---pr | ay
olacak gekilde bir N tam sayisi bulunacaktir. £ > N + 1 ve £ = 2 (mod py - p2-- - pi)
olacak gekilde bir ¢ tam sayisi alahm. O zaman ay = a;_1(ap_1 +¢—1) ve ap_qy + ¢ — 1
ifadesi tiim ¢« = 1,2, ..., k sayilar1 igin p; ile boliinmeyecektir. ay_1 +¢—1 > 1 oldugu igin
ay sayisinin pi, pa, . . ., pr diginda bir asal boleni olma zorundadir, geligki.

b) 3,5, 19 sayilarmin (a,)>, dizisinin herhangi bir terimini bolmediklerini ve dolayisiyla
iyi asal say1 olmadiklarini gésterecegiz.

Unt1 = ap(a,+n) olduguna gore, p bir asal say1 ve m bir tam say1 olmak {izere, a,, = @iy
(mod p) ise, tiim ¢ > m tam sayilar1 i¢in de a; = a4, (mod p) olacaktir. Buna gére, m



indisinden basglayarak dizi p modunda bir periyodik dizi olacaktir. Dolayisiyla, bir m
sayis1 i¢in, her n < m + p degerinde p fa,, ise, tiim n degerleri i¢in de p fa, olacaktir.

(a,)92, dizisini 3,5 ve 19 modunda inceleyerek a,,, = a4, (mod p) kogulunu saglayan m
ve p sayilarini belirleyelim:

ai,as, az,ay = 1,2,2,1 (mod 3). Buna gore, m = 1,p = 3.

ay, ag, ag, ay, as, a6 = 1,2,3,3,1,1 (mod 5). Buna gore, m = 1,p = 5.

a1, s, ... a0 = 1,2,8,12,2,14,14,9, 1,10, 10, 1,13, 15,17, 12,13, 10, 14, 6,4, 5,2, 12, 14 (mod 19).
Buna gore, m = 6,p = 19.

Ispat tamamlanmistir.



