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Soru:

i,j € {1,2,...,2020} olmak tuzere, a;; pozitif gercel sayilar her (i,7) icin a; a;; =1
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kogulunu saghyorlar. Her ¢ = 1,...,2020 igin ¢; = 5 ay; olsun. E — ifadesinin ala-
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bilecegi en biiyiik degeri bulunuz.

Cozim: Cevap: 1.
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— = c olsun. Her (4,j) i¢in @;; =1 olursa, ¢ = 1 olur. Simdi ¢ < 1 oldugunu
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gosterelim. Cauchy-Schwarz esitsizligine gore, her pozitff tam i ve gergel x4, . .., x,, sayilar
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Her i ve j i¢in a;ja;; = 1. Buna gore, z; = - alirsak her i i¢in (1)’ den
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elde ederiz. Tim ¢ sayilar icin (2) esitsizliklerini toplarsak,
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elde ederiz. Simdi
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olduguna gore, (3) ve (4) esitsizliklerinden ¢ > ¢* gelir. ¢ pozitif olduguna gore, ¢ < 1
olur.

Cozim 2. n lzerinden timevarim kullanacagliz. n = 2 durumunda a;9 = a alirsak,
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esitsizlik — + — = + = 1 esitligine dontigiiyor.
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Esitlislik n = k i¢in dogru olsun: ZZ 1= < 1. Esitlizligi n = k + 1 igin ispatlayalim.
Cauchy-Schwarz esitsizligine gore, her c, a, x € Rigin (¢ + a)(?2 + 1) > (z+1)%. Bunu
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olarak yazalim. Buna gore, her z icin
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elde ederiz. Simdi z =) ., a; 541 alirsak
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olur. Ispat tamamaland.



