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Soru:

Z7" ile pozitif tam sayilar kiimesi gosteriliyor. f: Z* — Z* bir fonksiyon olmak tizere her
(e Z" icin fyile fo fo---o f bileske fonksiyonu gosteriliyor. Her n € Z* i¢in,
—_—

{ tane

2020
(TL - 1)2020 < H fg(n) < n2020 +n2019
(=1

esitsizligini saglayan tim f: Z* — Z* fonksiyonlari bulunuz.

Coziim: Cevap: Sadece f(n) = n fonksiyonu. Ispat1 n lizerinden tiimevarimla yapacagiz.

n=1ise0< [} f,(1) < 2. Buradan [[}°2" f, (1) = 1 ve f(1) = f1 (1) = 1 gelir. Her
k < nigin f (k) = k oldugunu varsayalim.

f(n) <n—1olursa, her £ > 1i¢in f,(n) = f(n) <n—1ve (n— 1)2020 < Hgflo fe(n) <
(n — 1) gelir, celigki.

f(n) >n+1 olursa,

2020 2020 2020
2020 | 2019 H foln) = f(n) H fe(n) > (n+1) H fe(n).
=1 =2 =2

Buradan n?*" > [[2%2 f; (n) gelir. Demek ki f; (n) < n olacak sekilde 2 < I < 2020
sayilar1 bulunur. Bu [ sayilarimin en kiigigii s olsun. O zaman f, 1 (n) > n ve f,(n) <
n. fo1(n) = qolsun. O zaman [[22 f; (¢) < (¢ —1)*® olur ve n = ¢ durumunda
(n —1)2020 < T2 fu(n) esitsizligi ile celigkisi elde edilir:

2020

(q . 1)2020 < H fz (q) § (q . 1)2020.

Sonug olarak, f(n) = n elde edilir.



