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Soru:

2020 x 2020 bir satrang tahtasinin her birim karesi beyaz veya kirmiziya boyaniyor. Her
iki satir ve her iki siitun i¢in, bunlarin kesisimindeki dort birim kareden, ayni satirda veya
ayni siitunda yer alan aymi renkli iki tanesi bulunmaktadir. Buna gore, tek bir renge
boyanmig satir ve stitunlarin toplam sayisinin alabilecegi en kiiciik degeri bulunuz.

Coziim: Cevap: 2.

Her birim karesi beyaz veya kirmiziya boyanmig 2020 x 2020 bir satrang tahtasinda her-
hangi iki satir ve herhangi iki siitun i¢in, bunlarin kesisimindeki dort birim kareden, ayni
satirda veya ayni siitunda yer alan ayni renkli iki tanesi bulunuyorsa bu boyamaya iy:
boyama diyelim.

Her iyi boyamada tek renge boyanmig satir ya da siitunlarin toplam sayisinin en az 2
oldugunu gosterelim. Tek renge boyanmig satir ya da siitunlarin toplam sayisi 1 ol-
sun. Genelligi bozmadan, L satirimin beyaz renge boyandigini varsayalim. A satir ile
B siitununun kesigiminde yerlesen birim kare (A, B) olsun. M, en fazla sayida kirmiz
birim kere igeren satir olsun. M tek renge boyal olmadig: igin bir S siitunu igin (M, S)
beyaz olacaktir. S tek renge boyali olmadigi i¢in bir N # L satir1 i¢in (N, S) kirmiz
olacaktir. O zaman M nin en fazla sayida kirmizi birim kere icerdigi nedeniyle bir 7'
stitunu igin (M, T') kirmiz1 ve (N, T') beyaz olacaktir. Sonug olarak M, N satirlariyla S,
T siitunlarimin kogullar: saglamadigi ve boyamanin iyi olmadig1 elde ediliyor. Tek renge
boyali herhangi bir satir ve siitunun olmadig1 durumda da boyamanin iyi olmadigini ayni
sekilde gosterebiliriz.

2020 x 2020 satrang tahtasinin bir A satir1 ve bir B stitunu kirmizi, kalan tiim birim
karelerin beyaz oldugu boyama sadece 2 tane tek renge boyali satir veya siitun iceren bir
iyi boyamadir. Coziim tamamlanmigtir.



