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Soru:

a,b ve ¢; ab+ bc + ca < 1 kogulunu saglayan pozitif gercel sayilar olmak iizere,

1 1 1

—a—b—
ciitEriter) ‘

Sabc (

ifadesinin alabilecegi en biiylik degeri bulunuz.

. 1
Coziim: Ifadenin en biiyiik degeri v/3 diir. (a = b = ¢ = — durumunda).

V3
Aritmetik-Geometrik ortalama esitsizligini kullanarak a? 4+ 1 > a? + ab+ bc + ca > 4av/be

8ab
elde ederiz. Buna gore, 2v/be > ¢ Cl. b>+1 ve c®+1 ifadelerini iceren benzer esitsizlikleri
toplarsak
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8abe ( < 2(Vab + Ve + v/ca)

elde ederiz. Buna gore, cevabm v/3 oldugunu gostermek icin

a+b+c+ V3> 2(Vab+ Vbc+ vca) (1)

esitsizligini ispatlamak yeterli olacaktir. 1 > ab+bc+ca ve Cauchy-Schwartz esitlizliklerinden

V3> VI+1+ 1Wab+be+ca>Vab+Vic+ea  (2)
gelir. (va —vb)2 >0, (Vb — /c)? >0, (/¢ — v/a)? > 0 esitlizliklerinin toplarsak

ab + be + ca > Vab 4+ Ve + /ea (3)

elde ederiz. Son olarak (1) esitlizligi (3) ve (2) esitlizliklerinin toplamimdan elde edilir.



