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Soru:

p > 2 bir asal say1, m > 1 ve n pozitif tam sayilar olmak tizere,

mP" — 1
mn — 1
bir asal say1 ise,
pol(p—1)" +1

oldugunu gosteriniz.

Cozim:

Ik 6nce n nin p nin bir kitvveti oldugunu gosterelim. p bolmiiyor ¢ olmak {izere, n = p*t
esitligini saglayan tam sayilar ¢ > 1 ve & > 0 olsun. M = m?" olsun. Kosullara
gore, bir ¢ asal sayis1 igin MP* — 1 = (M' — 1)q. Tum pozitif a ve b sayilan igin
(M* —1,M* — 1) = M©@Y — 1 oldugundan (M? — 1,M* —1) = M — 1. MP —1 ve
(MP —1)(M"—1)
M—-1

M —1 sayil;arinin her ikisi MP! — 1 say1sim boliiyor. Buna gore,
MP—1 Mt 1
T VY

sayisi 1 ya da ¢ olabilir. Bu say1 bariz sekilde 1 olamaz ve ¢ ye esittir. Bu-

say1sl

MPt — 1 sayisim boliiyor. Demek ki, = ¢ sayisini boliiyor. Buna

MP —1
M—-1
radan t = 1 olur. p bir tek asal sayidir. Buna gore, p**|(p— 1)pk + 1 ispatin1 tamamlamak
i¢in (p — 1)pk sayisinin binom ac¢ilimini yapmak yeterlidir.
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