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Soru:

S ={1,2,...,2019} olmak tizere, Ay, A, ..., A, alt kiimelerinin herhangi {igliniin birlegimi
S’ye esit olup bu alt kiimelerin birlesimi S ye esit olan ikisi bulunmamaktadir. Buna gore
n’nin alabilecegi en biiyiik degeri bulunuz.

Cozim: Cevap: 64.

n > 65 olursa sirasiz A;, A; alt kiime ikililerin say1si1 en az (625) = 2080 olacaktir. Kosiullara
gore, her A;, A; ikilisi i¢in ¢(7, j) & A;UA; olacak sekilde bir ¢(i, j) € S vardir. 2080 > 2019
oldugundan c¢(k,l) = ¢(p, q) olacak sekilde Ay, A; ve A,, A, ikilileri bulunacaktir. O za-
man k, [, p, q indislerinden en az ¢l farkli oldugundan birlesimi S olmayan ii¢ alt kiime
bulunur, celigki.

Simdi n = 64 icin bir ornek verelim. 1,7, 1 < 7,7 < 64 olmak flizere, sirasiz ¢, 7 indis
ikililerinin sayisi (624) = 2016 dir. Bu ikililerle {1,2,...,2016} kiimesi arasinda herhangi
bir birebir egleme tanimlayalim: A;, A; <> m(i,j). A} = Ay = --- = Agy = S olarak
baglayalim ve her m = m(i,j) € {1,2,...,2016} sayist i¢in A; ve A; alt kiimelerinin
her birinden m sayisin1 ¢ikaralim. Buna gore her m sayisi tam olarak iki alt kiimede
bulunmuyor ve elde edilen Ay, As, ..., Ags alt kiimeleri kogullar1 sagliyor.



