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Soru:

2019 torbanin her birinde 1,2, ..., 2019 sayilariyla numaralandirilmig ve toplam agirhiklar
2019 gr olan 2019 tag bulunuyor. Bu kosullar saglayan her durumda agirliklar: toplami
en az 2019 gr olan ve herhangi ikisi farkli numarali ve farkli torbalarda bulunan birkag
tag en az k farklh sekilde secilebiliyorsa, k& nin alabilecegi en biiytik deger nedir?

Coziim: Cevap: 2018!.

Herhangi ikisi farkli numarali ve farkli torbalarda bulunan 2019 tastan olusan kiimeye
uygun kume diyelim. Her ¢+ = 1,2,...,2019 i¢in ¢ numarali torbadan alinan tagin nu-
marasi o; olmak {izere, (01,09,...,02019) bir uygun kiime olsun. k bir pozitif tam say1
olmak iizere, her ¢ = 1,2,...,2019 i¢in o} + k = o} (mod 2019) ise, (0], 0%,...,0519)
ve (01,05, ...,05,) birbirine benzer uygun kiimeler olsun. O zaman her uygun kiime
kendisi diginda 2018 uygur‘l kiimeye benzer olacak ve her uygun kiime, her biri 2019 ben-

= 2018! tane benzerlik sinifindan birinin eleman: olacaktir.

zer kiimeden olusan

Herhangi bir benzerlik sinifindaki tiim kiimelerin toplam agirligini hesaplayalim. Her tag
bu toplama tam olarak bir kez katkida bulundugu igin bu say1 2019 -2019 olacaktir. Buna
gore, her benzerlik sinifinda toplam agirligi en az 2019 olan en az bir uygun kiime bulu-
nacaktir. Buna gore, her zaman en az 2018! uygun kiime bulunuyor.

Simdi uygun kiime sayisi tam olarak 2018! olan bir 6rnek verelim. Birinci torbadaki
taglarin agirliklar: sirasiyla
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tiim diger taglarin agirliklar: ise 1 olsun. O zaman agirliklar: toplami en az 2019 olan ve
herhangi ikisi farkli numaral ve farkl torbalarda bulunan her tag kiimesi

(1) birinci torbanmm birinci tagin igerecektir, aksi takdirde bu kiimenin agirhg en fazla
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(t 1) 2019 tag igerecektir, aksi takdirde bu kiimenin agirhg: en fazla

1+ 2018 + 2017 = 2019 ! < 2019 ol
2019 - 2019 o
Buna gore, agirliklar: toplami en az 2019 olan ve herhangi ikisi farkli numaral ve farkh

torbalarda bulunan tag kiimesi 2018! farkh sekilde segilebilir.



