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Soru:
Elemanlar1 pozitif tam sayilardan olusan g, x1, ..., Tag1s yeni yul dizisi

T l=20 <z <29 <+ < T9018

T dizi tam olarak 100 farkli deger aliyor

2018

(A sz T — Ti_s) = 9998

kosgullarii saghyor. Yeni yil dizilerinin sayisin1 bulunuz.

Coziim: Ceva 1918 . 98\ /1918
ziim: Cevap: :
P\ o8 2 )\ 95
Timk > 5ven > 2k—2sayilariicinl = zg <z < 25 < <xn\7629(;z T — T 9) —k2—2
kogullarini saglayan ve k farkli deger alan dizi sayisinin (ng) + (];) (Z ’;) oldugunu gosterecegiz.

Dizi azalmayan oldugundan her ¢ > 2 icin

(x; —xi—g — 1)(x; —x421) >0 (1)

Buradan

2
Tj — TiTio + T 1T 9 — TiTi 1 2 Ty — Tiq

i=2,3,...,nigin (1) esitsizliklerini toplarsak

sz Ty — Tj— 2 > $n(33'n,1 + 1) - 233'1 (2>
elde ediyoruz.

Durum 1: z; = 1. Dizi k farkh deger aliyor:



z, >k and x,_1 >k —1 (3)
(2) ni kullanarak

sz Tj — Tj— 2 >k2_2

elde ediyoruz. Demek ki (1) ve (3) esitsizlikleri egitlik olma zorundadir: =, = k, x,,_1 =
k—1vei=23,...,ni¢in x; —x;_o = 1 veya x; = x;_; olacaktir. Buradan x; —z; <1
elde ediyoruz. Bir ¢ i¢in ; —x;_1 = ;1 —x;_o = 1 olursa x; — x;_o = 2 ¢eligkisi olusuyor.
Demek ki, dizide esit sayilardan olugsan bloklarin uzunlugu en az 2 olma zorundadir. Dizini
tanimlamak icin dizi elemanlarimin 2,3,...,k — 1 degerlerini aldigi en kii¢iik indisleri
belirtmemiz gerekiyor. Bu da t; + t + - -+ + t,_1 = n denkleminin her degiskenin 1’den
biiyiik oldugu tam say1 ¢oziim sayisina esittir. Sonug:

<n—2(k:—k1)_—;k:—1—1> B (Z:S)

Durum 2: z; > 2. Dizi k farkh deger aliyor:

Tp>x1+k—2and z,_1 > 21 +k—3 (4)
(2) ni kullanarak

le T; — XTi_9 2(x1+k—2) — 214

elde ediyoruz.

= wi(wi — wia) — (K —2) > (21 — 2)(x1 +2m — 4) — 2
1=2

x1 > 2 olursa sag taraf pozitif oluyor. Demek ki 1 = 2. z; = 2 oldugundan =z, >
k,z,—1 > k — 1. Son esitsizlikler esitlik olmazsa (2) den > i, x;(z; — xi—2) > k* — 2.
Demek ki z, = k ve ,_1 = k — 1. O zaman dizi 1 den k ya tiim degerleri aliyor ve
x; —x;—1 < 1. Demek ki (1) deki (z; — x;_o — 1)(x; — x;_1) ifadesi 0 diginda sadece in 1’e
esit olabiliyor. O zaman Y ;" , z;(x; — ;-2) = (k* — 2) olamasi i¢in iki farkli ¢ indisi i¢in
(SL’i — Tj—9 — ].)(Iz — I‘i_1> = 1 olacaktur: T; — Xj—1 = Xj—1 — Tj—2 = 1. Demek kl7 dizide
esit sayilardan olusan bloklarin uzunlugu en az 2 olma zorundadir fakat tek elemandan
olusan iki blok vardir. Dizini tanimlamak i¢in bir elemanli bloklardaki elemanlar1 ve dizi
elemanlarimin 2,3,...,k — 1 degerlerini aldig1 en kiigiik indisleri belirtmemiz gerekiyor.
Budat; +ty+ - -+ ty_4 = n — 3 denkleminin her degiskenin 1’den biiyiik oldugu tam
say1 ¢Ozlim sayisina esittir. Sonuc:
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