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Soru:

mb =n"tt4n—1

esitligini saglayan tiim (m,n) pozitif tam say1 ikililerini bulunuz.

Coziim: Cevap: (m,n) = (1,1).
n =1 ise tek ¢oziim (m,n) = (1,1). n > 1 olsun.
n tek say1 olursa

2nz +1>n2 >n>n—1>0

ve buradan

n+1

R T2 <m®?=n""+n-—1<(@n"T +1)°
elde ederiz. Fakat (m?)? sayisi iki ardigik tam kare arasinda olamaz: n ¢ift sayidir.

n # 2 (mod 3) olma zorundadir, aksi takdirde

2(n+1) 2(n+1)
+3n3 +1>n"3 >n>n—-1>0

ve

n+1

TP <mP=n""+n—1<®ns +1)>

elde ediyoruz. Fakat (m?3)? sayisi iki ardigik tam kiip arasinda olamaz.

n #Z 0 (mod 3) olma zorundadir, aksi takdirde



" in—1=-1=m*? (mod 3)

Sonug olarak n =4 (mod 6). Simdi

ml+3=n"""tn+2=(-1)""+1 (modn+1)

ve n ¢ift oldugundan m®+3 =0 (mod n+1). p asal sayis1 n+ 1 sayisin bolerse n+1 =5
(mod 6) oldugundan p > 3 ve m® = —3 (mod p) oldugundan —3 p modunda kare ka-
landir. p > 3 oldugundan p =1 (mod 3). n+ 1 sayisiin tiim asal bolenleri 3 modunda 1
dir. Bunedenle n+1 =1 (mod 3) ve buradan dan =0 (mod 3). Budan =4 (mod 6)
ile geligiyor. Tek ¢oztim: (m,n) = (1,1).



