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Soru:

n pozitif tam say1 olmak iizere, n den kiiciik ve n ile arasinda asal olan pozitif tam sayilarin
say1st ¢(n) olsun.

2"+ (n—¢(n)—!=n"+1

esitligini saglayan tiim (m,n) pozitif tam say ikililerini bulunuz.

Coziim: Cevap: (m,n) = (2,2),(2,4).
n=1ise 2+ 1=2, demek ki n > 1.
n bir asal say1 ise, ¢(n) =n —1ve 2" =n™. O zaman m =n = 2.

p bir asal say1 olmak iizere, n = p? ise, ¢(n) = p* — p ve buradan o 4 (p—1)!=p*"+1.
p = 2 durumunda m = 2 elde edilir. p > 2 ise (p — 1)! = 2 (mod 4), buradan da p = 3.
Fakat 2° + 2 = 514 = 3™ + 1 denkleminin ¢oziimii bulunmuyor.

Diger durumlarda n nin en kiiciik asal boleni p olsun. O zaman 1 <p <2p < --- <p* <n
oldugundan n — 1 — ¢(n) > p. Buradan p | (n — ¢(n) — 1)! Demek ki p | 2" — 1 ve p
tek sayidir. Fermat kiiciik teoreminden p | 2°~1 — 1. Simdi n ve p — 1 aralarinda asal
oldugundan an — b(p — 1) = 1 olacak sekilde a ve b tam sayilar1 bulunur. O zaman

1=2" =20 =211 = 9. 2~D =9 (mod p)

geligkisini elde ediyoruz. Demek ki (m,n) = (2,2),(2,4) diginda ¢6ziim yoktur.



