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Soru:

Bir r rasyonel sayis1 ve bir n pozitif tam sayisi i¢in, S,.(n) = 1" +2" + --- + n" olsun.
a, b pozitif rasyonel say1 ve ¢ pozitif tam say1 olmak tizere, sonsuz ¢oklukta n pozitif tam
sayist i¢in S, (n) = (Sp(n))¢ olmasini saglayan biitiin (a, b, ¢) tgliilerini belirleyiniz.

Cozim: Cevap: a =3,b=1,c=2vea=0beQ,c=1.

Bernoulli esitsizligini kullanarak n ye gore tiimevarimla tiim pozitif tam n ve pozitif
rasyonel r sayilari i¢in

nrH (n+ 1)+
<S.(n)< "2
1 =S <=

esitsizligini elde ederiz.
r=aver=>bign S,(n) = (Sp(n))° oldugundan

a+1 b+1 b+1 a+1
b+ 1 b+ 1 a+1

a+1"
Buradan sonsuz sayida pozitif n tam sayisi igin

pb+De < (b+1)° < (n+ 1)(1’“)C
(n+ 1)t = a+1 — natl
elde ederiz.

Son egitsizlikte n — oo aliwsak (b+1)c=a+1ve (b+1)°=a+1olur. c=1ise a =b.
c¢>1lisec=(b+1)°"! ve buradan da c ve dolayisiyla b tam say1 olma zorundadir. b > 1
oldugundan ¢ > 2¢7! ve buradan ¢ = 2. Demek ki b = 1,a = 3. Bu ¢oziim de kosullar
sagliyor.



