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Soru:

Ogretmen smifa 20 tane matematik ve 16 tane fizik sorusundan olusan bir liste vererek,
her 6grencinin tam olarak 1 matematik ve 1 fizik sorusu secip ¢ozmesini istiyor. Ayni soru
ikilisi birden fazla 6grenci tarafaindan secilmemigse ve her 6grencinin sectigi iki sorudan
en az biri kendisinden basgka en ¢ok bir ogrenci tarafindan secilmisse, bu sinifta en ¢ok
kag ogrenci olabilecegini bulunuz.

Cozim: Cevap: 64.
1 <¢<20,1 <5 <16 ikilisi i¢in ¢ Nolu matematik ve j nolu fizik sorusu bir 6grenci

tarafindan se¢migse a;; = 1, diger durumlarda a; ; = 0 olsun. Soruda A = ZZ&W

i=1 j=1
ifadesinin
eq;; =0veyal
16 20
e bir (k, () ikilisi igin ay; = 1 ise Z ag; ve Z a;; toplamlarmin en az biri en fazla 2 olacak
j=1 i=1
kogullar1 altinda en biiyiikk degerini bulmamiz gerekiyor. A < 64 oldugunu gosterelim.
16 20
ar,; = 1 olsun. Za’f’j < 2 ise k satir-uyi, Z a;; < 2 ise | stitun-ty: olsun.
j=1 i=1

k nin satir-iyi degerlerinin sayis1 20 ise, A < 2-20 = 40.
[ nin siitun-iyi degerlerinin sayis1 16 ise, A < 216 = 32.
k nin satir-iyi degerlerinin sayist 19 ise, A <219+ 16 = 54.
[ nin siitun-iyi degerlerinin sayisi1 15 ise, A < 2-16 + 20 = 52.



k nin satir-iyi degerlerinin sayisi en fazla 18 ve [ nin siitun-iyi degerlerinin sayis1 en fazla
14 ise, satir veya siitun iyi degerlerinin toplam sayisi en fazla 32 oluyor. O zaman A
nin sifirdan farkli olan terim sayisinin, iyi degerlerin toplam sayisinin iki katindan fazla
olmadigi nedeniyle A < 64 oluyor.

A = 64 i¢in 6rnek: ¢ € {1,20} veya j € {1,16} olmak iizere, (1,1),(1,16), (20,1) ve
(20,16) digindaki tiim (4, 7) ikilileri i¢in a;; = 1, diger tiim (¢, ) ikilileri i¢in a;; = 0
olursa, sorudaki tiim kosullar saglanmig olur.



