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Soru: Her m,n € Z* igin

f(mn) = f(m)f(n) ve m+n|f(m)+ f(n)

kosullarini saglayan tim f : Z* — Z* fonksiyonlarim bulunuz.

Coziim: Cevap: k bir tek say1 olmak iizere f(n) = n* fonksiyonlari.

Ik 6nce f(1) = f(1)? oldugundan f (1) = 1 elde ediyoruz. O zaman her n degeri i¢in
2n+ 1| f(2n) + f(1) = f(2) - f(n) +1 = ebob(2n + 1, f(2)) = 1. Demek ki f(2) nin
tek asal boleni bulunmuyor ve f(2) = 2¥. O zaman 3 | 1 + f(2) = 1 + 2* oldugundan &
nin tek oldugu sonucuna variyoruz. Her m degeri icin f(2™) = f(2) - f(2)--- f(2) = 2k™.
Simdi, tiim m ven ikilileri icin 2™ + n | f(2™) + f(n) = 2¥™ + f(n). k tek oldugundan
2™ +n | 28m 4+ n*. Demek ki 2™ +n | f(n) —n*. Son ifadenin tiim m degerleri icin dogru

oldugundan f(n)—n* = 0 oldugunu elde ediyoruz: k bir tek say1 olmak iizere, f(n) = n*.

Diger taraftan her tek k sayisi icin f(n) = n* fonksiyonu kosullar1 saglamaktadir. Coziim
tamamlandi.



