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Soru: Her kare-bolensiz n > 1 sayisi i¢in

pln ve n|p’+p-m?

olmasini saglayan bir p asal sayis1 ve bir m tam sayisi bulundugunu gosteriniz.

n
Coziim: n sayisiin en biiyiik asal boleni p olsun. m? = —p (mod —) kogulunu saglayan
p

bir m bulursak ¢6ziim tamamlamr. |0, 2] araligindaki " {le aralarmda asal olan tiim

n
sayllar my, ma, ..., my olsun. my,mb, ... mf sayilarnn (mod —) de farkliysa, {mf,mb,... ml'} =
p

{my,ma,...,my} (mod E) elde ederiz. Fakat —p sagdaki kiimenin elemani oldugundan

soldaki kiimenin de elemanidir ve dolayisiyla istenilen m sayis1 bulunmustur.

imdi m¥, mb, ..., m! sayilarin birbirinden farkl oldugunu gosterelim. Aksini varsa-
yarsak z # y (mod —) ve 2P = y? (mod —) kogullarmi saglayan z,y alalm. O zaman

T
S =

sayist s = 1 (mod E) ve s Z 1 (mod g) kogullarini saglayacaktr.

= 1 (mod ﬁ) kosullarini saglayan en kiigiik tam sayr olsun. O zaman d > 1,
d|pved]| gzﬁ(g) = p| gzﬁ(g) Fakat ¢1,...,qx n nin diger asal bolenleri olmak {izere
gzﬁ(g) = (q1—1)---(gx—1). pnin tanimma gérep > q1,...,qx vebudap | (a—1)--- (g—1)
ile celigiyor. Ispat tamamlandu.

Not. Coziimdeki m? = —p (mod E) kosulu Cinli kalan teoremi kullanilarak
p

mP=—p (modq),...,m"=—p (mod g)



gibi yazilabilir. Bu kosullar simetrik oldugundan birini ¢ozmek yeterlidir. Diger bir deyisle
p > q asal olmak iizere, m? = —p (mod ¢) kogulunu saglayan bir m tam sayis1 bulmamiz
gerekiyor. g sayist (mod ¢) de ilkel kok olmak tizere, r sayisi ¢" = —p (mod ¢) kosulunu
saglasm. s sayisii p nin  (mod g — 1) de ¢arpmaya gore tersi olarak alirsak ( p > ¢
oldugundan ged(p,q— 1) = 1 ve p nin  (mod ¢ — 1) de tersi bulunuyor) m = ¢"* istenilen
kosullar1 saglar.



