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Herhangi ikisinin toplami 1 den farkli olan tiim x,y ve z gercel sayilar: i¢in
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—2z+y+2)>T

esitsizligini saglayan en biiyiik T gergel sayisin1 bulunuz.

Coziim: Cevap: T = —%. Ilk énce toplamlar: 1 den farkl her z,y gerel say1 ikilisi i¢in
(=* +y)(z + ) 1
> _ =
(x+y—1)2 2Tty 1 (1)

esitlizligini ispatlayalim. x+vy = a ve zy = b degiskenlerine gecersek ispatlanmasi gereken
esitsizlik

4(0*+b(1 —3a)+d®) > (a—1)*(4a — 1)
oluyor ve ispat

40> +b(1—3a)+d*) —(a—1)*(4a—1) = (2b+3a—1)> >0

olarak tamamlaniyor. Egitlik durumu 2b+ 3a = 2zy+3(z+y) = 1 iken saglaniyor. (z,v),
(y, z) ve (z,x) ikilileri i¢in (}) esitsizlizliklerini toplarsak
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elde ederiz. Demek ki T" > —%. r=y= 3+T‘ﬁ durumunda 2zy 4 3(z +y) = 1 oldugundan
T < —%. Coziim tamamland.



Not: Esitlik durumunu saglayan x,y ve z say1 ticliileri
20y 4+ 3(zx+y) =1
20z +3(y+2) =1
2ze+3(z+x)=1

denklem sisteminin kokleridir. Ilk iki denklemi taraf tarafa ¢ikarirsak

(x—2)2y+3)=0
elde ederiz. y = —3/2 olmas durumunda ikinci denklemden dolay1 1 = 2yz+3y+3z = 3y
ve buradan da y = 1/3 celigkisi elde edilir. Bu nedenle z = 2z olmaldr. Benzer iglemler
sonucu ¥ = y = z = u ve buradan da 2u® + 6u = 1 elde edilir. Sonug olarak esitligi
saglayan iki ii¢lii bulunuyor:




