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Soru:

Bir ¢ gergel sayisi igin at® + bt +c = 0 olacak sekilde 1 < |al, ||, |c| < 10 kogulunu saglayan
a, b, c tam sayilar1 bulunabiliyorsa ¢ sayisina 10-karesel say: diyelim. Buna gore

1 +1
n 3,n vel|ln, n 3

araliklarinin en az birinde 10-karesel say1 bulunmamasini saglayan en kiiciik n
pozitif tam sayisini bulunuz.

Coziim: Kogullar saglayan tam say1 s olsun. s = 11 oldugunu gosterelim. x; = 0.75 ve
T9 = 1.25 sayilarinn sirasiyla P(z) = 42% + @ — 3 ve Q(z) = 42> — 2 — 5, polinomlarinin
kokleri oldugundan s # 1. Simdi s > 10 oldugunu gosterelim. 3 < n < 10 olsun.
P(z) = 2>+ (1 — n)z — n + 1 polinomunun kéokii olan

n—14+vn2+2n—-3
2

I, =

1 < n egitsizligini saghyor. Diger taraftan

n—1+\/n2+2n—3> 1 >7
n—— <= n>-.
2 3 3

xr =

Demekkin—%<x1<n.

2 <n<9olsun. Q(z) =2*+ (1 —n)z —n — 1 polinomunun kokii olan

n—1++vn2+2n+5
2

To =

g > 2 esitsizligini saghyor. Diger taraftan



n—1+vVn2+2n+5 1 5
= <n—+ - < n>§.

2 2 3

Demek ki n < zy <n+1/3.

Son olarak 4z* — 3z — 7 polinomunun (2 —1/3,2) arahgmda z; = I kokii ve 2% — 10z — 1
polinomunun (10,10 + 1/3) araliginda x; = 5 4+ v/26 kokii bulundugundan s > 11 elde
ediyoruz.

s = 11 oldugunu gostermek icin (11,11 + 1/3) araliginda herhangi 10-karesel say1 bulun-
madigini kanitlayalim. z, 7, sayilarnt P(z) = az? + bx + ¢ polinomunun kokleri olmak
iizere, Vieta teoreminden

x1+xy = —b/a € [-10,10] ve z1x9 = c/a € [-10,10].

11 <z <11+ 1/3 olursa

—10 < <
— —— <z
11+1/3 o =7
elde ederiz. Demek ki
10 .
I0< ———+1l <z +29 vebuda z7+x9€[-10,10] ile

11+1/3

geligiyor. Coziim tamamlandi.



