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Soru:

la® — b!| < b kogulunu saglayan tiim (a, b, ¢) pozitif tam say1 {igliileri igin

% ifadesinin alabilecegi en kiiciik deger nedir?

1
Coziim: Cevap: 7

1
Tim (a,b,c) = (1,2,¢) degerleri sorudaki sesitsizlik kogulunu saghyor. Demek ki a2

degerini aliyor. Simdi b > 2a igin bagka durumun olmadigim goterecegiz. t = |a® — n!|
° b b! c
@ ‘ t < b oldugundan 7 tam sayidir ve demek ki a? de

olsun. ¢t > 0 ise 1 =

tam sayiolma zorundadir. Ayr ca, 2a < b = a,2a € {1,2,...,b}. a ve 2a sayilarindan
b! ! b!
en az biri t den farkhdir ve n carpiminda sadelegsmiyor. O zaman a | e Simdi — ve
C a/C
7 sayilariin farki 1 oldugundan ged | a, 7 )= 1 ve sonug olarak t = a®. Demek ki iki
durum inceleyecegiz: |a® — b!| = 0 ve |a® — b!| = a°. Bu durumlarda

bl = a“ ve bl = 2a°
elde ediyoruz. Her iki durumda 2a—1 € {1,2,...,b} ve demek ki (2a — 1) | b! | 2a°. Simdi
ged(2a —1,2a°) =1, =2a—1=1ve a=1.

Son olarak a = 1, bl — b < 1 = b < 2. Demek ki b > 2a durumunda tek ¢oziim
(a,b) = (1,2).



