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Soru:

Winnie The Pooh seffaf olmayan torbanin iginde iistlerine 1,2, ...,100 sayilar1 yazilmig
100 seker bulundugunu ve bu gekerlerin 50 tanesinin beyaz ve 50 tanesinin sar1 oldugunu
biliyor. O her hamlede

o torbadan rastgele bir gseker alip tepsinin iistiine koyuyor

ve

oo isterse tepsinin iistiinde bulunan gekerlerden ayni renkli ikisini segip yiyiyor.

Winnie The Pooh iistlerine a ve b sayilar1 yazilmig sekerleri yiyerse |a — b| puan kazaniyor.

Onun 100 hamle sonucunda toplam en fazla kag puan kazanmay1 garantileyebilecegini
belirleyiniz.

Cozim: Cevap: k = 1250.

k < 1250 oldugunu gosterelim. Beyaz sekerlerin numaralar: 1,2, ...,50 ve sar1 sekerlerin
numaralar1 51,52, ...,100 olsun. Sekerler, a; > b; ve [ < 25 olmak tizere (aq, by), (az, b2), ...
(ay, by) ikilileri geklinde yenilmigse en fazla Zizl(ai —b;) = Zézl a; — 22:1 b; < 2?2262' —

Zfilz = 625 puan kazanilabilir. Benzer sekilde sar1 gekerlerden de en fazla Zgomi -

szi = 625 puan kazanilabilir ve sonug olarak k£ < 1250.

Sekerleri dort gruba ayiralim: 1. grup 1;...25, 2. grup 26,...50; 3. grup 51,...75 ve
4. grup 76, ...100 numarah sekerleri icersin. Ilk énce Winnie The Pooh”un ilk 50 ham-
lede hi¢ seker yemeyip daha sonra her hamlede farkli gruplardan iki seker yiyebilecegini
gosterelim. Timevarim kullanacagiz. Ik 51 hamlede tepsinin iizerine yerlestirilen 51
sekerden en az 26 tanesi ayni renklidir ve dolayisiyla farkli gruplardan iki ayni renkli
seker bulununur. 2 < i < 50 olmak iizere 50 + i. hamleyi inceleyelim. Ilk 50 + i hamlede
tepsiye x + y = 50 + ¢ olmak iizere, x beyaz ve y sar1 seker yerlestirilmig olsun. Bu 50 + ¢
sekerin icinde farkl gruplardan en az x — 25 beyaz ve y — 25 sar1 seker ikilisi vardir. O



zaman xr — 25 + y — 25 = i oldugundan ¢ — 1 hamleden sonra tepsi tizerinde hala farkl
gruplardan iki ayni renkli seker bulunuyur.

Simdi yukaridaki stratejinin en az 1250 puan kazandiracagini gosterelim. Winnie The
Pooh gekerleri a; > b; olmak tizere, (a1,b1), (az,bs),. .., (aso, bsy) olarak yemis olsun. O
zaman toplam kazanilan puan 3200 a;—> o0, by = 7, — 37, olacaktir. Her hamlede yenen
sekerler farkli gruplardan olacagindan ), toplam {76, ...,100} sayilarmi ve >, toplami
da {1,...,25} sayilarm icerecektir ve sonug olarak >Z, —3, > S0 = S0 i+
S0 i — 302 i = 1250 olacaktir. Ispat tamamlanda.



