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Soru:

i = 1,2,...,n olmak iizere, birbirinden farkh P;(x) = z? + b;x + ¢; ikinci dereceli poli-
nomlar1 verilmigtir. Her 1 <4 < j < n ikilisi i¢in P, ;(z) = P;(z) + Pj(x) polinomunun
gercel kok sayisi bire egitse, n en fazla kag olabilir?

Cozim: Cevap: n = 3.

Pi(x) = 22 — 4, Py(z) = 2% — 42+ 6 ve P3(z) = 2% — 8z + 12 polinomlar1 kogullar saghyor:
P1+P1:2(.7}—1)2,P1+P3:2($—2)2,P2+P3:2($—3)2.

Py, Py, P3, Py, kogullar saglayan dort polinom olsun. O zaman P; ve P; polinomlarmin
ortak kokleri ¢;; olmak tizere, P, + P» = 2(x — t12)?, Py + Py = 2(x — t34)?, P, + P3

=2(z —t13)%, Py + Py = 2(x — to4)? elde ediyoruz. Buradan Q = P, + P, + P53+ Py icin iki
farkl ifade ediniyoruz: Q = 2(z—t19)*+2(x —t34)? ve Q = 2(x —t13)*+2(x —t24)?. Her iki
ifadedeki z in katsayilar1 birbirine esit olacaktir: t15 + t34 = t13 + toy = 2t. Benzer sekilde
her iki ifadedeki sabit katsayilar birbirine esit olacaktir: 3, + t3, = t2, + t2,. t15 < t34 ve
t13 < toq olsun (diger durumlarda ¢oztim degigmiyor). Demek ki A; > 0 ve Ay > olmak
iizere, t12 =t— Al,t34 =t+ Al, t13 =1t— AQ, t24 =1+ AQ. O zaman t%Q + t§4 = t%3 + t%4
egitliginden Ay = Agy ve t19 = ty13 elde ediyoruz. Sonug olarak Py + P, = P + P ve
P, = P3. Demek ki n < 4 olma zorundadir. Ispat tamamlandi.



