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Soru:

(a® +b)(b® + a) = 2¢ esitligini saglayan tiim (a, b, c) pozitif tam say1 tigliilerini bulunuz.

Cozim:

a ve b sayilarmim biri ¢ift digeri tek olamaz. Her iki say1 cift olsun: a = 2/(2a; + 1) ve
b=2"(2b; + 1), ] < m. Bu durumda denklemin her iki tarafim 2! ile bolersek sol taraf
tek say1 oluyor, celigki. Demek ki her iki say1 tektir. a = b ise tek ¢oziim a = b = 1.
a > b olsun. O zaman a® + b > b> + a ve her iki say1 2'nin kuvveti oldugundan b + a
say1st a® + b sayisim bolme zorundadir. b® + a sayis1 b° + a® sayism boliiyor, dolayisiyla
b® 4 a bu sayilarm farki olan b? — b = b(b* — 1)(b* 4+ 1)(b* + 1) say1sim da boliiyor. b* + a
sayist 2'nin kuvvetidir ve b* +1 > 2, (b* + 1) > 2 oldugundan b* + a sayst 4(b*> — 1)
sayisin1 boliiyor ve dolayisiyla b3 < 4(b? — 1). O zaman b < 3 elde ediyoruz. b = 1 ise
a® +1 ve a+ 1 sayilarn 2'nin kuvveti oldugundan Cf—jll = a® —a+ 1 sayis1 da 2'nin kuvveti
olma zorundadir, fakat bu a nin 1’den biiyiik tek degerleri i¢in olamaz. b = 3 durumunda
b® + a sayis1 4(b? — 1) sayisi boliiyor, buradan 27 + a sayis1 32’yi boliiyor ve a = 5. Tiim
coziimler: (1,1,2),(3,5,12), (5,3, 12).



