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Soru:

n > 3 tam say1 olmak iizere, {1,2,...,n} kiimesinin farkli S, S, ..., S, alt kiimelerinin
birbirinden farkli herhangi ikisinin tam olarak bir ortak elemani varsa, m en fazla kag
olabilir?

Cozim:

Cevap: m =n. S; = {1},5 = {1,2},...,S, = {1,n} alt kiimeleri kogullar1 saghyor.
Simdi m < n oldugunu gosterelim.

Si, Sa, ..., Sy, kogullar: saglayan alt kiimeler olsun. Her S i¢in n boyutlu v/ = (al,al,... al)
vektori tanimlayalim:
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S; kiimesindeki toplam eleman sayist |S;| olsun. Simdi v',v?, ..., v™ vektorlerinin lineer
bagimsiz olduklarini ve dolayisiyla m < n oldugunu gosterelim. Genelligi bozmadan

v = Zaivi (1)

oldugunu varsalyalim. Bir j # 1 indisi alalaim. (1) in her iki tarafin1 7 ile skaler olarak
carpalim:

1= Z ai—i—aj‘sj":zai‘f‘aj’sj’_&j (2)

i=2.,3,...,mi#j i=2



(1) in her iki tarafim v! ile skaler olarak carpalim:

|51 ZZ%‘ (3)

Simdi (2) ve (3) den 1 = o(|S;| — 1) +|S51] elde ederiz. |S;| =1 ise m < n olma zaunda.
Diger durumda a; < 0. Fakat her j # 1 igin a;; < 0 olmas (1) ile gelisiyor.



