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Soru:

Uzayda herhangi ticti dogrudas olmayan N nokta var, her nokta ikilisi bir dogru parcasiyla
birlegtirilmistir ve her dogru pargasi mavi veya kirmizi renklerden birine boyanmistir.

e tam olarak bir kenar1 mavi olan tiggen
ve
ee herhangi ikisi ayni renkli dogru parcasiyla birlestirilmis 13 nokta

bulunmuyorsa, NV en fazla kag olabilir?

Cozim:

A noktalar kiimesinin biitiin nokta ikililerini birlegtiren dogru parcalar1 kirmiziysa A
kiimesine kirmazi bilesik kiime diyelim. A; en fazla eleman iceren kirmizi bilegik kiime
olsun ( en fazla eleman igeren kirmizi bilesik kiime sayisi birden fazlaysa kiimelerden
herhangi birini alabiliriz). A; kiimesi en fazla eleman igerdiginden A; diginda herhangi
bir ¢ noktas1t A; in tiim noktalarina kirmizi dogru parcalariyla birlesemez ve tam olarak
bir kenar1 mavi olan ticgen bulunmadigindan ¢ noktas1 A; in tiim noktalarima mavi dogru
parcalariyla birlestirilme zorundadir. Benzer sekilde her k > 2 i¢in |UF_| A;| = N olanadek
UM A; kiimesinin disindaki noktalardan en fazla eleman iceren kirmizi bilesik A kiimeleri
tamimlayalim. Yukarida gosterdigimiz gibi, A; disindaki her ¢ noktasi A; in tiim nokta-
larina mavi dogru parcalariyla birlestirilmistir. Dolayisiyla her ¢ # j i¢in A; ve A; nin
noktalar1 sadece mavi dogru parcalariyla birlestirilmistir. Tiim nokta ikilileri ayni ren-
kli dogru pargalariyla birlegtirilmig 13 nokta bulunmadigindan |A;| < 12 ve k < 12 elde
ediyoruz. Buradan N < 12-12 = 144. |A;| = 12; k = 1,2,...,12 durumunda N = 144
oluyor.



