o
"&\\\\\W//Z

cerce

Bilkent Universitesi
Matematik Bolumiu

AYIN SORUSU

Mart 2013

Soru:

b nin hangi negatif ol tam degerlerinde 20— ve YC =% i delerinin h
a ve nin nangi negatilt olimayan tam degerlerinae ——; Ve ————= I1lladelerinin ner
81 1es Y s a? + b? a? + b?

biri tam sayidir?

Cozim:
a=0ise b=1ve b=0ise a =1 olma zorundadir. a,b > 0 durumunu inceleyelim. a

S t . . sUe
ve b sayilarinin asal ¢arpanlarina ayiralim. p® a nin , p° ise b nin carpani olsun. Genelligi

bozmadan s < t olsun. O zaman p** sayis1 ba? ve a? +b? sayilarimi boliiyor fakat a sayisimi

2

bolmiiyor ve sonug olarak PR tam say1 olamaz. Demek ki a ve b aralarinda asaldir ve
a

ab* — b b(ab—1)
a2+ 02 a4+ b2

buradan b ve a? + b? aralarmnda asaldir. tam say1 oldugundan a? + b?

say1s1 ab — 1 i boliiyor. ab — 1 < ab < 2ab < a? + b? oldugundan ab = 1 elde ediyoruz:

(a,b) = (0,1), (1,0), (1, 1).



