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Soru:

9
a, b ve ¢ negatif olmayan ve a4+ b+ c = 3 kosulunu saglayan gercel sayilar olmak tizere,

a n b n c
b*+54 A+54 ad3+54

ifadesinin alabilecegi en kiiciik deger nedir?

Cozim:

c flashc) = a b n c fadesinin alabileces Kiiciik des

eva a,b, c ifadesinin alabilecegi en kiiclik deger
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37 dir. f(a,b,c) bu degeri (a,b,¢) = (0,3,3),(3,0,2),(2,3,0) niktalarinda aliyor.

f(a,b,c) > Z ispatlamamiz gerckiyor. a + b+ ¢ = 3 oldugundan,

( a a)+< b b>+( c c)>2 9
b3 +54 54 A4+54 54 ad+54 547 — 27 2.54
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P , 21427 }
esitsizligini gostermemiz gerekiyor. — s > Vb3 - 27 - 27 = 9b oldugundan
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77 elde ediyoruz. Benzer sekilde, < ve—% < _ Demekki fla,b,¢) > 2%

3+54 727 ad+54 27
oldugunu goztermek icin ab? + bc? + ca?® < % esitsizligini kanitlamamiz yeterli olacaktir.
(x,y,2); (a,b,c) nin x >y > z kogullarim saglayan permutasyonu olsun. O zaman

ab?+bc?+ca? <b-ab+c-bet+a-ca <z wy+y-zor+z-yz=ylr+2)?—vyz <ylr+z)>%

Son olarak Aritmetik-Geometrik ortalama egitsizliginden

1 1 ,2 27

elde ediyoruz. Esitlik durumunda 2y = x+z ve zyz = 0, dolayisiyla (a, b, ¢) = (0, %, 3), (3,0, %), (%, 3,0).

Not. (1) esitsizliginin ispatinda egitlik durumunun sadece b = 3, ¢ = 3 ve a = 3 de oldugu

1 1 1
T < 77 034_#54 < 77 ve o j_ 1 < 77 esitsizliklerini kullandik. Buldugumuz

(a,b,c) = (0, %, 3), (3,0, %), (g, 3,0) durumlarinda (}) esitsizliginde iki terim sifira esit

oluyor ve esitlik saglaniyor.



