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Soru:

m < n olmak tizere, m ve n aralarinda asal iki pozitif tam say1 olsun. Periyotlar sirasiyla
m ve n olup ilk 2012 elemanlar: ayni olan ( her i = 1,2,...,2012 i¢in a; = b;) iki {a;} ve
{b;} sonsuz dizileri bulunuyorsa, n nin alabilecegi en kiigiik deger nedir?

(Periyodu p olan {a;} dizisinde her i i¢in a1, = a; esitligi saglanwyor ve p, bu kosulu
saglayan en kiigik pozitif tam sayidar).

Cozim:

Cevap : n = 1008.

Periyodu m = 1007 olan {a;} dizisini i = 1,2,...,1005, i¢gin a; = 1, ajgos = 2, a1007 = 2
olarak tanimlayalim.

Periyodu n = 1008 olan {bl} dizisini de ¢ = 1,2, ey 1005, IQIH bz = 1, b1006 = 2, b1007 =
2,b100s = 1 olarak tamimlayalim.

Bu dizilerin ilk 2012 terimlerinin ayni oldugu agiktir: a; = b;; ¢ =1,2,...,2012.

Simdi m ve n aralarinda asal iki pozitif tam say1 olmak {izere, peroyodlar: m ve n olan {a;}
ve {b;} dizilerinin en fazla ilk m +n — 2 ardigik terimlerinin ayni olabilecegini gosterelim.



Aksini varsayalim: dizilerin ilk m 4+ n — 1 terimleri aynm olsun. O zaman n = m -k +r
olmak tizere, her i € {n+1,n+2,...,n+m —1} i¢in of {a;} ve {b;} dizilerinin terimleri
aynidir. Buradan

t=n+1ig¢in a,.1 = byy1 = by = ay ve b1 = a1 = ap41. Sonug olarak a3 = a, 1.
t=n+2i¢in ay19 = byyo = by = as ve b9 = Gpyo = ar19. Sonug olarak as = a, 9.

t=n+m—1i¢in ap1m-1 = bprm-1 =bm-1 = Am_1 Ve bpim_1 = Apim-_1 = ar_1. SONUG
olarak a,,—1 = a,_1.

m ve n aralarinda asal oldugundan elde ettigimiz a; = a,41, G2 = Gry9, ..., Q-1 = Ar_q
esitliklerinden a; = ay = -+ - = a,, sonucuna variyoruz. Bu da {a;} dizisinin periyodunun

m olmasiyla celigiyor.

Demek ki m +n —2 > 2012 ve n > 1008 (n > m).



