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Soru:

Ay, Ag, .o Ay, {1,2,...,2012} kiimesinin farkl alt kiimeleri olmak tizere;
her 1 <i<kicin |A;| =3 veher 1 <i < j <kicin |4, NA;| #1 ise,

k en fazla kag olabilir? (A kiimesinin eleman sayisi |A| ile gosterilmistir).

Cozim:
Cevap: k = 2012.

Ay, Ag, .o Ay {1,2,...,n} kiimesinin kogullar saglayan alt kiimeleri olsun. O zaman
k < n oldugunu kamtlayacagiz. A;NA; # 0 ve A;NA; # 0 durumunda A;NA; # () oldugu
aciktir. Bunu kullanarak, kendi aralarinda kesigen alt kiimeleri ayn1 gruba yerlestirerek
Aq, Ay, ..., Ag alt kiimelerini birkag gruba ayiralim. G bu gruplardan biri olsun. G ye
dahil olan alt kiimelerin bilegiminin eleman sayisini f(G) ile gosterelim. A; = {a,b,c} € G
olsun. Ug ikili alahm: (a,b), (b, c), (a, c).

Durum 1. G nin bu ikililerden en az ikisini igeren elemanlar1 vardir. Genelligi bozmadan
bunlar A, = {a,b,d} ve A; = {a,c,e} olsun. A, N Ay # empty oldugundan d = e
elde ediyoruz. O zaman G en fazla bir farkh alt kiime daha igerebilir (A; = {b, ¢, d} alt
kiimesi). Sonug olarak G nin eleman sayis1 dordii gegmiyor ve f(G) = 4.

Durum 2. G nin her elemani aym (a,b) ikilisini igeriyor. Bu durumda f(G) ile G nin
eleman sayisinin farki ikiye esittir.



ispat tamamlanmigtir ve sonug olarak & < 2012.

k = 2012 igin 6rnek: {1,2,...,2012} kiimesini her biri dort elemandan olugan 503 alt
kiimeye ayiralim ve her {a, b, ¢, d} dortliisii i¢in kogullar saglayan {a, b, ¢}, {a, b, d}, {a, ¢, d}
ve {b, ¢, d} alt kiimelerini tamimlayalim.



