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Soru:

S = {ai,as,...,a,} pozitif gercel sayilar kiimesi olsun. Her | € {2,3,4,5} i¢in, S
S

kiimesinin |S!| = ’l—‘; i =1,2,...,1 kogulunu saglayan birbirlerinden ayrik S!, S5 ..., S!

altkimeleri bulunuyorsa, n en az kag olabilir? ( A kiimesinin elemanlarinin toplami |A]
ile gosterilmistir).

Cozim:

Ilkénce n > 9 oldugunu gosteresegiz. Yoy a; = Aolsun. n < 8 oldugunu farz edelim.
A

| = 5 alirsak |S?| = T Ve her 7 icin a; < = elde ederiz. En az iki S, = 1,...,5

altkiimesinin birer elemani var, ve buradan iki elemanin est oldugunu elde ediyoruz:

A
s =ar =+ Celigki ve n > 9.
S ={1,2,4,5,7,8,10, 11,12} kiimesi kogullar1 saghyor:

[ =2: {4,5,10,11},{1,2,7,8,12}.

=3 {1,7,12},{4,5,11},{2,8,10}.

| =4: {4,11},{5,10},{7,8},{1,2,12}.
=5 :{1,11},{2,10}, {4,8}, {5, 7}, {12}.

Demek ki, cevap n = 9.

Not. S kiimesinin bazi elemanlarinin esit alinmasina izin verilse bile n > 9 oldugunu
A
gosterebiliriz. n < 8 oldugunu farz edelim. [ = 4 alrsak |S}| = |S3| = |S?| = |S}| = n



ve her S# en az iki elemandan olugma zorunda, dolayisiyla n = 8. S kiimesinin en az alt1

elemaninin & bir pozitif tam say1 olmak tizere seklinde oldugunu gosterelim.

A A
S kiimesinin sadece iki elemani = ya esit olsun. O zaman 1 elde etmek ic¢in iki tane

— elemanm bulunmalidir. [ = 5 durumunda é elde etmek icin ise her é icin birer %
20 5 > 20 ° 20

bulunmalidir. Toplamda alt1 tane seklinde eleman elde ettik.

A

S kiimesinin en az ii¢ elemani = ya esit olsun. O zaman — elde etmek i¢in en az iig 20

eleman1 bulunmalidir. Yine toplamda alt1 tane seklinde eleman elde ettik.

[ = 3 alirsak, en az bir S? altkiimesinde sadece seklindeki elemanlar bulunacaktur.

A
Bu elemanlarm toplam |S?| = 3 olamaz. Celigki ve n > 9.



