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Soru:
1 1 1
-t 3 02 + ) >3
kosulunu saglayan tiim pozitif a, b, ¢ gercel sayilar: igin,
(ab+0b)(2b+ 1) N (bc + ¢)(2¢+ 1) N (ca+a)(2a+1) S 3
(ab+a)(5b+1)  (be+b)(be+1) (ca+c)(ba+1) — 2
esitsizligini kanitlayiniz.
Cozim:
a= %, Yy = i ve z = % degiskenlerine gegersek egitsizlik
2+ y2 +22>3
kosulunu saglayan tiim pozitif a, b, ¢ gercel sayilar: igin,
+2 +1)(z+2 z+1)(x+ 2 3
@+DE+2D) | @+DE+2) , D+ 3 "
(y+1D(y+5) (241 5 (z+1)(x+5) — 2

esitsizligine doniisiiyor.



t? — 2t +1 > 0 oldugundan 4t + 16t + 16 > 3t% + 18t + 15. Dolaysiyla, 4(t + 2)? >
3(t + 1)(t + 5) ve tiim pozitif ¢ degerleri igin

t+42 3
> (2)
(t+1)(t+5) — 4(t+2)
elde ediyoruz. (2) esitsizligini (1) esitsizliginin her terimine uygularsak,
1 1 1
x + Y+ z+ > 9 (3)

y+2 z4+2 z+2°
esitsizliginin (1) i kamitlamak igin yeterli oldugunu goriiriiz.
Cauchy-Schwatz esitsizliginden

«x+1xy+2w%y+1Xz+2H%Z+1xx+2”(zj:; Zj:;+;:£;

elde ederiz. x?+y*+2? > 3 oldugundan (z+1)(y+2)+(y+1)(2+2)+(z+1)(z+2) =
ry+yz+ze+3(z+y+2)+6 = 3((e+y+2+3)*— (2 +y°+22—-3)) < L(x+y+2+3)%

) > (z4+y+2+3)*(4)

Dolayisiyla (4) den (3) esitsizligini elde ediyoruz. Coziim tamamlanmigtir.



