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Soru:

M , ilk 20 doğal sayının kareleri kümesi olsun:

M = {12, 22, 32, 42, . . . , 202}.

M nin n elemanlı hergangi bir altkümesinin, toplamları asal sayı olan iki a ve b
elemanları bulunuyorsa, n sayısına iyi sayı diyelim. En küçük iyi sayı kaçtır?

Çözüm:

Cevap: n = 11.

K = {12, 32, 52, . . . , 172, 192} olsun. K kümesinin herhangi iki elemanının toplamı
asal değildir, dolayısıyla n ≥ 11.

Şimdi n ≤ 11 olduğunu kanıtlayalım. M kümesinin elemanlarını, herbiri 2 eleman-
dan oluşan ve bu elemanların toplamı asal olan 10 tane altkümeye dağıtalım:

M = {12, 42} ∪ {22, 32} ∪ {52, 82} ∪ {62, 112} ∪ {72, 102} ∪ {92, 162} ∪ {122, 132} ∪
{142, 152} ∪ {172, 182} ∪ {192, 202}.

M nin 11 elemanlı her altkümesi bu 10 altkümeden en az birini içerecektir. Çözüm
tamamlandı.


