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AYIN SORUSU

Soru:

x +y + z = 1 olmak ftizere, tiim x,y ve z gergel sayilar: i¢in

23 % .3
> A
a72—|—1+y2+1+22—|—1_

egitsizligini saglayan en buytik A sayis1 kagtir?

Cozim:
C A L
evap: A= —.
P 10
Esitsizligi
23 % 3
— — — <1-A
x?+1 J y?+1 2241~
gibi yazarsak
o ()

x2+1+y2+1+22+1_ 10

esitsizligini elde ederiz. (x) esitsizligini ispatlayalim.
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Durum 1: z,y,2z € [0,4/3] olsun. f(t) = o fonksiyonunu tanimlayalim. Tim
t € [0,4/3] icin f"(t) = 243 < () oldugundan f(+) fonksiyonu [0,+/3] araliginda

(1)

ichiikeydir ve f(x)+ f(y) + f(2) <3f(1/3) = 9/10.

Genelligi bozmadan x > y > z kabul edelim. O zaman z < 0 olur.

1— ¢ 3
m oldugundan

f(+) fonksiyonu (—oo,—1) araliginda azalhyor, (—1,1) arahginda artiyor ve (1, 00)
araliginda azaliyor ()

f'(t) =

Durum 2: y < 1/2 olsun. O zaman (%) dan

9

)+ 1(5)+0= 1

S T
24+1 y2+1 2241

elde ediyoruz.

Durum 3: y > 1/2 olsun.
z > —3 ise, (*x) dan

2241 = (1/2)2+1 * (1/2)2 +1 i (1/2)2+1

x Y z x Y z Z_l<
5

241 * y?+1 +
elde ediyoruz.
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10

1
—-3<z< —5 ise, f(=3) > f(—1/2) oldugundan (xx*) dan

7 9
Tt T et S8 = 5 <

elde ediyoruz.

z < —3ise, x > 2 ve (**) dan

x Y z 9

< f(2 1 =—
x2+1+y2+1+z2+1_f( )+ /1) +0 10

elde ediyoruz.

, (%) esitsizliginde esitlik durumudur O

Wl =



