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Soru:

Diizlemde

i) herhangi ii¢ii dogrudag olmayan

ii) herhangi ikisi arasindaki uzaklik irasyonel olan

iii) kogeleri bu noktalarda yerlegen herhangi uggenin alani rasyonel olan

2010 nokta bulunurmu?

Cozim:
Noktalar1 k= 1,2,...,2010 olmak tizere Ay = (k,k?) gibi segelim. O zaman

i) tiim noktalar bir parabol tizerindedir. Parabolle dogru en fazla ki noktada kecigiyor,
dolayisiyla herhangi ti¢ A; nokrasi dogrudas olamaz

ii) A,, ve Ay noktalar arasindaki uzaklik irasyoneldir: |A,,, 4,| = v/(m —n)2 + (m? — n2)? =
|m —n|- /14 (m+n)?

iii) Pick teoremine gore (A, kosgelerinin koordinatlar: tam say1 olan bir diizlemsel
poligon olsun. A’ nin ig nokta sayisi a, sinir nokta sayisi b ise, alan(A) = a+b/2—1)
koseleri bu noktalarda yerlesen herhangi uggenin alani rasyoneldir.



