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Soru:

Dogal sayilardan olusan ve sabit olmayan aq, as, . . . aritmetik dizisinin bir a,, elemani
igin 201%a,, sayis1 rasyoneldir. Dizinin bir a,, elemani i¢in, ¥a,, sayisinin rasyonel
ve ¥a,, sayisinin irrasyonel oldugunu gosteriniz.

Cozium:

Bir dagal sayimin k dereceden kokii ya dogal yada irrasyonel sayidir. Demek ki bir
n degeri i¢in 200/a,, dogal sayidir ve dolaysiyla /a, da dogal sayidir. d, aritmetik
dizisinin ortak farki olmak tizere, T = ({/a, + ¢/a,d?) olsun. S = T° = q, +
d(3(¢/an)? + 3/and + d*) oldugundan, S aritmetik dizinin bir elemamdir: S = ay,
ve /a,, =T bir dogal sayidir. ¥a,, say simn irrasyonel oldugunu gosterelim. &a,,
dogal say1 olsun: P dogal say1 olmak iizere, S = P? olsun. S = T° oldugundan, S
sayisini dogal carpanlarina ayirirsak, S = pS*p5® ... pf‘” elde ederiz. Demek ki T’
sayisi da tam karedir. T' = ¥/a,(14+d?) ve /a, sayismn tam kare oldugundan, 1+ d?
sayisinin da tam kare oldugunu elde ediyoruz (d # 0). Celigki: d* < 1+d* < (d+1)%



