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Soru:

Q rasyonel sayılar kümesi olmak üzere, f(1) = 2 ve f(xy)+f(x+y) = f(x)f(y)+1
koşullarını sağlayan tüm f : Q −→ Q fonksiyonlarını bulunuz.

Çözüm:

Cevap:

Fonksiyonel denklemde y = 1 yazalım : f(x) + f(x + 1) = f(x)f(1) + 1. f(1) = 2
olduğundan f(x + 1) = f(x) + 1 ve tüm q tam sayıları için f(x + q) = f(x) + q elde
ediyoruz. O zaman tüm p tam sayıları için f(p + 1) = p + 1 oluyor.
Fonksiyonel denklemde p tam ve ve q doğal sayı olmak üzwere x = p

q
ve y = q

yazalım: f(p
q
· q) + f(p

q
+ q) = f(p

q
)f(q) + 1 veya f(p) + f(p

q
) + q = f(p

q
)(q + 1) + 1.

Sonuç olarak f(p
q
) = p+q

q
= 1 + p

q
elde ediyoruz. f(p

q
) = 1 + p

q
fonksiyonu koşulları

sağlıyor.


